
Propriedades da Multiplicação por Escalar

Para toda F,G ∈ L(U, V ) e α, β ∈ K valem as seguintes propriedades:

(M1) Associativa: (αβ)F = α(βF );

Prova: Seja u ∈ U , temos que:

((αβ)F )(u) = (αβ)F (u) = α(βF (u)) = α(βF )(u)

(M2) (α+ β)F = αF + βF ;

Prova: Seja u ∈ U , temos que:

((α+ β)F )(u) = (α+ β)F (u) = αF (u) + βF (u)

(M3) α(F +G) = αF + αG;

Prova: Seja u ∈ U , temos:

(α(F +G))(u) = α(F +G)(u) = α(F (u) +G(u)) = αF (u) + αG(u) = (αF )(u) + (αG)(u)

(M4) 1F = F ;

Prova: De fato, para todo u ∈ U temos: (1F )(u) = 1F (u) = F (u).
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