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Verificagao de Conhecimento

1. Escreva o maximo que vocé puder sobre o seu conhecimento a respeito da distribuigao normal
multivariada: densidade, momentos, fun¢ao geradora de momentos, propriedades, estimacao e
teste de hipdtese.

2. Seja X1, X2, ..., X, uma amoostra aleatéria de X ~ N(u,02),u € R e 0> € RT, ambos
desconhecidos. Responda os itens:

a) Escreva a densidade conjunta da amostra em termos da familia exponencial, ou seja,
fx(x) = a(0)b(x) exp 23:1 ci(0)d;(x)|, em que 8 = (u,0%) e © = (z1, ..., 2,)".

b) Encontre uma estatistica suficiente para 6.

c) Encontre os estimadores de maxima verossimilhanca de (u, o2).

d) Proponha um prodecimento estatistico para testar as hipéteses Hy : u = po, vs, Hy : pu # o
(em que pp é uma constante conhecida), ou seja, proponha um estatistica de teste e
obtenha: sua distribuicao sob Hy, sua distribuicao sob H1, as regides critica e de aceitacao
associadas e a funcao poder do teste.

e) Calcule o teste da razao de verossimilhancas para testar as hipdteses definidas no item d) e
encontre sua respectiva distribuicao assintotica.

3. Considere o modelo de regressao normal linear em forma matricial, ou seja:

Y (nx1) = X(uxk)Brx1) T &mx1)

em que
!z .z . X21 X22 X2k 7 .
Y = (Y1,...,Y,)" é o vetor com as varidveis resposta, X = ) . é a matriz
X Xno .. Xk

com as varidveis explicativas, B = (5o, 1, ..., Bk)" é o vetor de pardmetros e € = (&1,...,&,) ~
N(0,,0%I,), em que I,, denota uma matriz identidade de ordem n.

Responda os itens:

a) Encontre o estimador de minimos quadrados de /3, e deneto-e por 3
b) Encontre a distribui¢ao exata de B\

c) Proponha uma estatistica para testar a hipétese By = (o, em que [y é uma constante
conhecida, e enontre sua distribuicao sob Hy.



